LUBELSKI ROCZNIK PEDAGOGICZNY
T. XXXIV, z. 2 - 2015

DOI: 10.7951/1rp.2015.34.2.123

BERNARDYNA CEGLINSKA

ZADANIA TEKSTOWE NIESTANDARDOWE
W MATEMATYCZNE] EDUKAC]I WCZESNOSZKOLNE]

Abstrakt: Celem artykutu jest zwrdcenie uwagi nauczycieli na zadania tekstowe niestandardo-
we w poczatkowej edukacji matematycznej. Zadania tekstowe niestandardowe to zadania, ktd-
re celowo zostaly zle sformutowane. Stawiaja one uczniéw w sytuacjach problemowych, uswia-
damiajg im, Ze aby rozwigzac zadanie tekstowe, nalezy uwaznie przeanalizowac je w aspek-
cie wszystkich elementéw struktury i dokona¢ wtasciwej jego korekty. Rozwijaja wiec logiczne

myslenie uczniéw. Nie wszystkie wspodlczesne podreczniki do nauczania matematyki sygnali-
zujg zadania niestandardowe. Jezeli nauczyciel wykorzystuje w pracy z uczniami jedynie zada-
nia tekstowe z podrecznika, tylko niewielka grupa uczniéw ma kontakt z tego typu zadaniami.

Stowa kluczowe: zadanie tekstowe standardowe, zadanie tekstowe niestandardowe

WPROWADZENIE

Matematyka w procesie ksztalcenia traktowana jest jako wazny czynnik rozwo-
ju osobowosci uczniéw. Oznacza to, ze prawidiowa realizacja celéw ksztalcenia
matematycznego zapewnia uczniom nie tylko zdobywanie okreslonych progra-
mem nauczania wiadomosci i umiejetnosci, ale przede wszystkim przyczynia si¢
do ich wielokierunkowego rozwoju. Matematyka ma wyposazy¢ uczniéw nie tyl-
ko w wiedzg, ale réwniez w zdolnosci intelektualne, ktére czlowiek wykorzystuje
takze w dzialalno$ci pozamatematycznej. Dzieki matematyce uczen zdobywa na-
rzedzia, za pomocg ktérych potrafi rozwigzywac réznorodne problemy.

Zadania tekstowe s3 jednym z wielu §rodkéw stuzacych realizacji celow ksztal-
cenia matematycznego. Te, ktore rozwiazuja uczniowie na poziomie edukacji weze-
snoszkolnej, mozna klasyfikowa¢ wedtug réznych kryteriow, stad ich rézne rodzaje
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badz typy. Praktyka szkolna pokazuje, ze wigkszos¢ z nich, rozwigzywanych na
tym etapie ksztalcenia, to zadania standardowe, czyli takie, ktérych struktura jest
poprawna. W trakcie pracy z tego typu zadaniem rolg ucznia jest je rozwigzac po
ustaleniu ukrytych w nim zwigzkow, bez jakiejkolwiek ingerencji w jego strukture.
Zadania te czesto wymagaja zastosowania zapamietanych schematéw postepowa-
nia i sg dla uczniéw nuzace. Dlatego warto w pracy z uczniami stosowac¢ zadania
niestandardowe, w ktérych nie wystarczy wypisa¢ dane i odkry¢ zaleznosci mig-
dzy nimi, aby odpowiedzie¢ na zadane pytanie. Sg one tak skonstruowane, ze nie

mozna ich rozwigzac bez przeksztalcenia tresci, zmiany danych, warunku czy tez
pytania. Zauwazenie btedu w ich konstrukgji to tylko potowa sukcesu. Uczen, wy-
korzystujac swoja wiedze z zakresu struktury zadania standardowego i pomysto-
wos¢, musi tak je przeksztalci¢, aby daly si¢ one rozwigzaé. Z powyzszego wyni-
ka, Ze tego typu czynnosci wymagaja od uczniéw duzych kompetencji intelektual-
nych i mobilizujg ich do wnikliwego analizowania tresci zadan. Tym samym sprzy-
jaja rozwojowi logicznego myslenia i zdolnosci ucznidéw. Biorac pod uwage walo-
ry ksztalcace zadan niestandardowych, warto przyblizy¢ je nauczycielom, a takze

rodzicom, poniewaz niewiele miejsca poswigcono im w literaturze metodyczne;j.

RODZAJE ZADAN NIESTANDARDOW YCH

Autorem podzialu zadan tekstowych na zadania standardowe i niestandardowe
jest B. Gleichgewicht. Rodzaje tych zadan zostaly najpelniej opisane w ksigzce pt.
Arytmetyczne zadania tekstowe dla nauczycieli klas 1-4 (Gleichgewicht 1988). Tym-
czasem praktyka szkolna pokazuje, ze wielu nauczycieli posiada fragmentaryczna
wiedze na temat tego typu zadan tekstowych jedynie z podrecznika dla uczniéw,
pod warunkiem, ze autor podrecznika je w nim zamiescit.

Okreslenie, jakie zadanie tekstowe jest zadaniem niestandardowym, wyma-
ga podania cech zadania standardowego. Zadanie standardowe spelnia nastepu-
jace warunki:

» zawiera wystarczajaca ilo§¢ danych do otrzymania jednoznacznego roz-
wigzania i przy tym brak jest zbednych danych,

« pytania wykazuja $cisty zwiazek z danymi, zadanie ma sens zyciowy,
warunki sg wystarczajaco precyzyjne, zadanie poddaje si¢ matematyza-
cji arytmetycznej.

Zaprzeczenie ktdrejkolwiek z wymienionych cech zadania standardowego po-
woduje, ze zadanie staje si¢ zadaniem niestandardowym Wsrdéd zadan niestandar-
dowych autor wyro6znil nastepujace rodzaje:
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1. Zadania niestandardowe zawierajace nadmiar danych, wsréd ktorych sa:
a) zadania zawierajace dane niemajace zwiazku z rozwigzaniem,
b) zadania zawierajace dane dublujace sig.
2. Zadania niestandardowe zawierajace za malo danych:
a) zadania, ktorych nie mozna rozwigzaé wskutek braku pewnych da-
nych,
b) zadania, w ktérych rozwigzanie jest niejednoznaczne wskutek bra-
ku pewnych danych.
3. Zadania niestandardowe sprzeczne — wérod nich wyrdznia sie zada-
nia, w ktérych:
a) dane sg sprzeczne z trescig zadania badz z pytaniem,
b) warunki sg sprzeczne algebraicznie.
4. Zadania niestandardowe o zlej tresci:
a) zadania, w ktérych nie ma zwigzku miedzy danymi a pytaniem,
b) zadania bezsensowne zyciowo,
¢) zadania o nie do$¢ precyzyjnych warunkach,
d) zadania niepoddajace si¢ matematyzacji arytmetycznej (Gleichge-
wicht 1988, s. 5-40).

Kazdy z powyzszych rodzajow zadan niestandardowych wymaga od uczniéw
wykonania innych czynnosci intelektualnych, prowadzacych do przekonstruowa-
nia ich w posta¢ zadania standardowego. Nalezy wyraznie podkresli¢, ze forma ze-
wnetrzna zadan niestandardowych nie sugeruje, iz wymagaja one jakichkolwiek
zmian. Nie zawieraja one bowiem zadnych luk w tekscie, ktére podpowiadalyby
uczniom, ze tres¢ zadania wymaga uzupelnienia brakujacego elementu struktu-
ry, np. danych liczbowych.

ZADANIA TEKSTOWE NIESTANDARDOWE
W PODRECZNIKACH DLA UCZNIOW KLAS I-1I1

Zadania niestandardowe nie nalezg do obligatoryjnych tresci wykazanych w Podsta-
wie programowej, jednak praca z tymi zadaniami jest niezwykle cenna dla uczniow
i dlatego powinny by¢ one realizowane w procesie ksztalcenia matematycznego.
Rozwigzywanie tego typu zadan ma przede wszystkim na celu zwigkszenie kryty-
cyzmu uczniéw i uswiadomienie im, Ze nie nalezy zgadywac¢, jakie ma by¢ dziata-
nie arytmetyczne i wykonywac je mechanicznie. W trakcie pracy z zadaniem tek-
stowym trzeba najpierw pomysle¢, o co w nim chodzi. Ponadto zadania niestan-
dardowe poglebiaja rozumienie, czym jest, a czym nie jest zadanie tekstowe; jak
ma by¢ zbudowane, co jest dane, a co nalezy znalez¢ lub obliczy¢. Chodzi réwniez
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o to, by uczniowie sami si¢ przekonali, jakie usterki majg rozpatrywane przez nich
zadania, i zaproponowali, jak by je poprawnie sformutowa¢ (Lankiewicz, Semade-
ni 1994b, s. 80). Z powyzszych rozwazan wynika, ze zadania niestandardowe sa
istotnym czynnikiem stymulujacym rozwdj myslenia uczniéw. Nalezy wiec ocze-
kiwa¢, ze sg one zasygnalizowane w programach i podrecznikach do nauczania
matematyki. Obecnie rynek wydawniczy oferuje nauczycielom wiele réznorod-
nych pakietéw edukacyjnych do ksztalcenia zintegrowanego, dlatego interesuja-
ce jest sprawdzenie, czy tekstowe zadania niestandardowe znalazty w nich odpo-
wiednie miejsce. Obecnos¢ zadan tekstowych niestandardowych w podrecznikach
z pewnoscig zwrdci uwage nauczycieli, uczniow, a takze rodzicéw na ten specy-
ficzny typ zadan matematycznych.

Analiza podrecznikéw do nauczania matematyki, bedacych elementami skta-
dowymi pakietow edukacyjnych dla uczniéw klas I-III, wykazala, ze tylko niekto-
re typy zadan niestandardowych w ujeciu B. Gleichgewichta sa w nich sygnalizo-
wane. Pojawiajg si¢ one sporadycznie, w grupie zadan tzw. nietypowych lub trud-
nych, oznaczonych przez autoréw podrecznikdw specjalnymi piktogramami (np.
jez, kaktus, waz, sowa). Mamy wigc do czynienia z tzw. orientowaniem uczniéw na
typ zadania. Zjawisko powyzsze moze by¢ szkodliwe, poniewaz informuje uczniéw
o tym, ze w zadaniach, ktdére nie sg oznaczone piktogramem, wystarczy postugi-
wac si¢ jedynie stereotypowymi metodami rozwigzan, a wnikliwa analiza zada-
nia moze by¢ pominieta. W klasie I wéréd zadan tekstowych dominuja zadania
proste, czyli jednodzialaniowe, ale pojawiajg sie takze zadania zlozone. Wigkszos¢
tych zadan ma posta¢ zadan standardowych. Analogiczne rodzaje zadan wyste-
puja w klasie IT i ITII. W zakresie pracy z zadaniami tekstowymi autorzy proponuja
uczniom szereg ¢wiczen, ktore ukazuja role poszczegolnych elementéw struktury
zadania. Dlatego znalez¢ mozna w podrecznikach zadania wymagajace od uczniow:

a) uzupelnienia danych w tresci zadania, np.: Uzupetnij tres¢ zadania licz-
bami z ramki. Wykonaj obliczenia.

9, 43, 34

Chiopcy z klasy drugiej przyniesli ......... kg makulatury, a dziewczynki przy-
niosty o ... kg mniej. Ile kilogramow makulatury przyniosly dziewczynki? (Brzoz-
ka iin. 2012b, s. 23);

b) ukladania pytania (pytan) do podanej tresci, np.: Przeczytaj zadanie. Utoz
i napisz pytanie do tresci zadania. Rozwigz zadanie. Kamila kupita ksigzke
pt. ,Historia teatru” za 30 zt i program za 12 zt (Brzdézka i in. 2012a, s. 29);
¢) ukladania tresci zadania do danego obrazka lub dziatania.
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Ponadto znajdujg si¢ ciekawe zadania, ktére zdaniem autoréw naleza do grupy
zadan trudnych. Wéréd tych zadan sa zadania matematyczne réznego rodzaju, np.:
a) zadania doskonalace technike rachunkowa: Zbyszek utozyt w kole liczby
od 1 do 9. Podziel je na trzy grupy i otocz petlami tak, aby w kazdej gru-

pie suma liczb byla taka sama. Nie wolno zmieniac utozenia liczb.

3

2 4
1 5
9 6

Wskazéwka: W pierwszej grupie powinny by¢ cztery liczby, a w drugiej — trzy
(Brzozka i in. 2012c¢, s. 93);

b) zadania tekstowe niewymagajace zapisu dziatan arytmetycznych, np.:
W sadzie rosto 10 jabloni w jednym rzedzie. Migdzy kazdg jablonig usta-
wiono po 2 ule. Napisz, ile uli razem ustawiono miedzy jabloniami. Po-
moz sobie rysunkiem. Zamiast drzew mozesz narysowac kreski, a zamiast
uli — kétka (tamze, s. 63).

Autorzy tego typu zadan okreslaja je mianem zadan nietypowych lub niestan-
dardowych, ale nie sg to tekstowe zadania niestandardowe w rozumieniu B. Gleich-
gewichta. W podreczniku do matematyki dla uczniéw klasy II w pakiecie Razem
w szkole tylko jedno zadanie wéréd zadan ,,z jezykiem”, czyli wsréd zadan trud-
nych, mozna okresli¢ mianem zadania tekstowego niestandardowego. Brzmi ono
nastepujaco: Przeczytaj uwaznie tres¢ zadania. Pokoloruj ramke z wlasciwg odpo-
wiedzig. W Zywoptocie wokot ogrodu rosnie 66 krzewdw. Ogrodnik przycigt 34 krze-
wy. Ile drzew posadzit ogrodnik?

66 + 34 + 100
66-34 =32

Tego zadania nie mozna rozwigza¢

Jesli pokolorowatas/pokolorowates trzecig ramke, powiedz, dlaczego nie moz-
na rozwigzac tego zadania. Sprobuj utozy¢ podobne zadanie (Brzoézka i in. 2012a,
s. 95). Powyzsze zadanie - zgodnie z systematyzacj zadan tekstowych B. Gleichge-
wichta - jest przykiadem zadania niestandardowego o zlej tresci, w ktérym nie ma
zwigzku miedzy danymi a pytaniem. Natomiast wsrod zadan tekstowych w kla-
sie IIT w podreczniku wymienionego wyzej pakietu nie ma zadan niestandardo-
wych. Zadania ,,z jezykiem” dla uczniéw klasy III to zadania nietypowe, najczesciej
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wymagajace odejscia od zapamietanych schematéw dziatan, stawiajace uczniow
w sytuacjach problemowych, wymagajacych logicznego myslenia, np.: Oblicz ceny
owocow, wiedzgc, Ze:
o zal kg gruszek il kg jablek i 1 kg sliwek zaptacono 6 zt,
o za2kggruszek il kg jablek i 1 kg sliwek zaptacono 9 zt,
o zal kg gruszek i1 kg jablek i 2 kg sliwek zaptacono 8 z1.
1 kg gruszek - ...
1 kg Sliwek — ...
1 kg jablek - ... (Brzozkaiin. 20124, s. 15).

Réwniez w podrecznikach pakietu Nowe Juz w szkole zadania niestandardowe
zajmuja niewiele miejsca wsrdd zadan tekstowych, ale jest ich wiecej niz w pod-
recznikach pakietu Razem w szkole. Wéréd zadan ,,z wezem” odnajdujemy m.in.
zadania z niedomiarem danych, np.: Zegar w kuchni u babci spieszy si¢ 7 minut.
Ktora jest godzina? (Bielenica i in. 2013, s. 71).

W zeszytach ¢wiczen do matematyki pakietu Kolorowa klasa zadania teksto-
we niestandardowe réwniez zajmujg niewiele miejsca. Dla przykladu w klasie III
w pieciu matematycznych zeszytach ¢wiczen zamieszczono jedynie cztery zada-
nia niestandardowe, dwa zadania to zadania z niedomiarem danych i dwa zadania
z nadmiarem danych. Zadania te nie sg oznaczone specjalnym symbolem, lecz po-
przedzono je — w przeciwienstwie do pozostatych zadan tekstowych - polecenia-
mi typu: ,Przeczytaj uwaznie zadanie” i wymieniona jest czynnos¢, ktorg uczen
powinien wykona¢. W zadaniach z niedomiarem danych brzmi ono nastepujaco:
Przeczytaj uwaznie zadanie. Powiedz, czego brakuje. Zapisz uzupelnione zadanie
i wykonaj obliczenia. Skorzystaj z liczydta. W lesie bylo 25 wiewidrek i jelenie. Ile
razem bylo wiewidrek i jeleni? (Gulczynska, Sabbo 2011a, s. 37). Natomiast w za-
daniach z nadmiarem danych czytamy: Skresl w zadaniu niepotrzebne informa-
cje. Wykonaj obliczenia i zapisz odpowiedz. Kasia policzyta 33 katuze na podwor-
ku. Byto 12 duzych katuz i 11 matych. Ile katuz razem byto na podwérku? (Gulczyn-
ska, Sabbo 2011b, s. 33).Z powyzszych przykltadéw wynika, iz polecenia do zadan
sugerujg uczniom wprost, jakiego rodzaju korekty wymaga tres¢ kazdego z nich.

Wszystkie rodzaje zadan niestandardowych w ujeciu B. Gleichgewichta mozna
odnalez¢ w podrecznikach obowiazujacych we wezedniejszym okresie — Matema-
tyka 2 (Lankiewicz, Semadeni 1994a), Matematyka 3 (Demby, Semadeni 1999a).
Warto do nich siega¢ jako literatury uzupelniajacej obecnie obowigzujace pod-
reczniki. Zadania niestandardowe tatwo odnalez¢ we wspomnianych podreczni-
kach, poniewaz w spisie tresci ujete sa w podrozdzialy zatytutowane Zadania nie-
typowe i celowo Zle sformutowane. W klasie II sg one proponowane uczniom jako
rodzaj zartu lub droczenia si¢ migdzy dwojgiem rodzenstwa Dorotka i Kajtkiem.
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Wymyslaja oni - jedno dla drugiego - zadania chytrze ulozone, w ktérych znaj-
duja si¢ putapki. Kazde z rodzenstwa stara si¢ ulozy¢ takie zadanie, aby ,,przeciw-
nik” nie zorientowal sig, ze w jego konstrukcji pojawilo si¢ co$ nietypowego i pro-
bowal rozwigza¢ to zadanie stosujac bezmyslnie wyuczony sposob postepowania.
Nic wigc dziwnego, Ze uczniowie motywowani w ten sposob chetnie pracujg na ta-
kim materiale. Dla wielu z nich praca z zadaniami niestandardowymi jest rozryw-
ka i zabawg. Autorzy podrecznikow postarali sig, aby te zadania byly réznorodne.

Zadania zawierajace za malo danych sg dla ucznidéw najlatwiejsze sposrod
czterech rodzajow zadan niestandardowych. Przyktadem tej grupy zadan jest za-
danie nastepujace: Filip kupit 2 kilogramy jablek i 1 kilogram gruszek. Ile zaptacit?
(Lankiewicz, Semadeni 1994a, s. 32). W powyzszym zadaniu fatwo zauwazy¢, ze
brakuje dwdch danych. Nie napisano, po ile s3 te owoce. Na podstawie danych za-
wartych w treéci zadania mozna obliczy¢, ile kg owocow kupit Filip, natomiast nie
mozna udzieli¢ odpowiedzi na postawione w zadaniu pytanie. Z kolei w zadaniu:
Tata przygotowal dzieciom kanapki. Lilka zjadta 4 kanapki, a Zygfryd zjadt 5 ka-
napek. Ile kanapek zostato niezjedzonych? (tamze, s. 33) podane s3 réwniez dwie
liczby, jak w zadaniu poprzednim, ale aby odpowiedzie¢ na pytanie, brakuje jed-
nej danej, nie wiadomo bowiem, ile kanapek przygotowat tata. Mozna jedynie ob-
liczy¢, ile dzieci zjadly razem kanapek.

Zadania z nadmiarem danych sprawiaja uczniom wieksze trudnosci niz zada-
nia z niedoborem danych lub z danymi sprzecznymi. Zadania te dajg si¢ rozwia-
zac bez ingerencji w ich tres¢. Dlatego uczniowie (i nie tylko) czesto nie zauwazaja
bledu w konstrukgeji takich zadan. Przykladem takiej sytuaciji jest zadanie, w kto-
rym dane nie maja zwiazku z rozwiazaniem: Wujek kupit 2 pudetka kredek po 24
zt oraz 4 zeszyty po 5 zt. W kazdym pudetku bylo 6 kredek. Ile wujek zaptacit? (Lan-
kiewicz, Semadeni 1994a, s. 65). Uczniowie rozwiazujac powyzsze zadanie nie ko-
rzystaja z informacji o tym, ze w kazdym pudetku bylo 6 kredek (zb¢dna dana).
Innym typem zadania z nadmiarem danych jest zadanie: Przyniostam z ogrodu 10
tulipanéw. Do niebieskiego wazonu wlozytam 6 tulipandéw, a pozostate wltozytam do
zottego wazonu. Ile tulipanéw bylto razem w obu wazonach? (tamze, s. 82). W za-
daniu tym nie trzeba niczego oblicza¢, odpowiedz zawarta jest w tresci zadania.

W grupie zadan o zlej tresci wystepuja w omawianych podrecznikach naste-
pujace ich rodzaje:

1. Zadania, w ktérych nie ma zwigzku miedzy danymi a pytaniem. Ilu-
struje je nastepujace zadanie: Stawka zaprosita na urodziny 5 dziewczy-
nek i 3 chtopcow. Ile Stawka ma lat? (tamze, s. 32). Na podstawie danych
w nim zawartych nie mozna odpowiedzie¢ na zadane pytanie. Chcac
przeformulowa¢ zadanie powyzsze w zadanie standardowe, nalezalo-
by zmieni¢ pytanie.
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2. Zadania, w ktérych warunki nie s3 do$¢ precyzyjne, np.: Na drzewie
siedzialy wréble. Karol widzial tam 5 wrobli, a Marzena widziata 6 wré-
bli. Ile wrobli siedziato na drzewie? (tamze, s. 32-33). Ten typ zadan jest
trudny dla uczniow. Praktyka szkolna pokazuje, ze wigkszos¢ z nich ob-
liczy 5 + 6 = 11. Tymczasem nie okreslono w zadaniu, czy Karol widziat
te same wrodble, co Marzena.

3. Zadania niepoddajace si¢ matematyzacji arytmetycznej: Wezoraj rano
termometr szkolny pokazywat temperature 12 stopni Celsjusza.. Dzisiaj
rano bylo 13 stopni Celsjusza. Jaka temperatura bedzie jutro rano? (tam-
ze, s. 94). Dla powyzszego zadania nie mozna znalez¢ modelu arytme-
tycznego opisujacego warunki zadania i prowadzacego do jego rozwia-
zania. Chcac przekonstruowac zadanie do postaci zadania standardowe-
go, nalezaloby zmieni¢ pytanie.

W omawianej grupie zadan znajduja si¢ takze zadania bezsensowne zyciowo,
ktdrych zabrakto w omawianych podrecznikach. Ich przykladem moze by¢ naste-
pujace: Turysta pieszy postanowit przejs¢ trase o dtugosci 1800 km. Pierwszego dnia
przeszedl 520 km, a drugiego — 610 km. Ile kilometréw pozostato do przejscia tury-
scie? W powyzszym zadaniu bezsens sytuacji polega na tym, ze turysta pieszy nie
jest w stanie w ciagu jednego dnia przej$¢ 520 km lub 610 km.

Zadania niestandardowe sprzeczne s3 reprezentowane m.in. przez nastepuja-
ce zadanie: Na jabloni rosto 50 jabtek. Dorotka zerwata 28 jablek, a ja zerwatem
0 2 jablka wigcej od niej. Ile jablek zostato jeszcze na jabloni? (tamze, s. 65). W po-
wyzszym zadaniu liczba jablek zerwanych przez Dorotke i Kajtka wynosi 58, czy-
li jest wieksza od liczby wszystkich jablek na jablonce (50). Aby pytanie bylo za-
sadne, nalezy zmniejszy¢ liczbe jablek zerwanych przez dzieci lub zwiekszy¢ licz-
be jablek na jablonce. Analogiczna sytuacja wystepuje w zadaniu: Szczepan ma 3
kredki: czerwong, niebieskg i zielong. Kredka zielona ma 12 centymetréw dlugosci.
Kredka niebieska jest o 7 cm krotsza od kredki zielonej. Kredka czerwona jest o 8 cm
krétsza od kredki niebieskiej. Ile centymetréw dtugosci ma kredka czerwona? (tam-
ze, s. 94). Sprzeczno$¢ w tym zadaniu polega na tym, ze kredka czerwona musia-
taby by¢ o 8 cm kroétsza od niebieskiej, ktéra ma 5 cm dlugosci.

W Kklasie III konwencja tych zadan zostata zmieniona. ,,Nie méwi sie tu o pu-
tapkach, ani o Kajtku. Celem zadan niestandardowych realizowanych w kla-
sie III [...] jest poglebienie rozumienia przez ucznidéw, czym jest zadanie tek-
stowe, jak si¢ je analizuje, jakie liczby s3 potrzebne, a jakie s3 zbedne i tylko
utrudniaja rozwigzywanie. Oczekuje sie, ze uczniowie sprébuja [...] zmienic¢
tekst zadania, aby powstalo zwykte zadanie matematyczne” (Demby, Semade-
ni 1999b, s. 60). W klasie III zadania tekstowe celowo Zle sformutowane (nie-
standardowe) przyjmuja posta¢ zadan z brakiem danych, z nadmiarem danych,
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zadan zawierajacych dane sprzeczne. Ich struktura jest analogiczna do zadan
zaprezentowanych.

PRACA Z ZADANIAMI NIESTANDARDOWYMI

Pamieta¢ nalezy, ze rozwigzywanie standardowych, podobnych pod wzgledem
struktury zadan tekstowych jest czynnikiem zakldcajacym prawidlowy proces
rozwigzywania zadan i - wbrew przekonaniu wielu nauczycieli - nie powodu-
je u uczniéw wzrostu poziomu tej umiejetnosci. Uczniowie dostrzegaja w owych
zadaniach tylko liczby i chcg jak najszybciej zapisa¢ dzialanie arytmetyczne z ich
uzyciem. Do momentu poznania przez nich zadan niestandardowych niezrozu-
miatla jest dla nich sytuacja, ze zadanie moze zawiera¢ liczby, ktore nie sg uzyte do
zapisu dzialan, jest ich za malo lub pytanie nie pasuje do tresci zadania albo wa-
runek wiazacy dane i niewiadoma jest na tyle nieprecyzyjny, ze nie mozemy napi-
sa¢ dziatania bedacego rozwigzaniem. Nic wiec dziwnego, ze kiedy proponujemy
uczniom po raz pierwszy ten rodzaj zadan tekstowych, poczatkowo moga by¢ zu-
pelnie zdezorientowani. Moga stwierdzi¢, Ze sg to zadania bez sensu, ktérych nie
da sie rozwigzac. Dopiero po omoéwieniu dwoch lub trzech zadan zaczynaja ro-
zumie¢, czego od nich sie teraz oczekuje. Z tego powodu bezcelowe byloby danie
uczniom do rozwiazania jednego tylko takiego zadania (Lankiewicz, Semadeni
1994b, s. 80-81). Sprawa oczywistg jest, ze uczniowie rozpoczynajg prace z zada-
niami niestandardowymi w momencie, kiedy majg juz orientacje w strukturze za-
dan standardowych. Praca z zadaniami niestandardowymi moze by¢ dla uczniow
nie tylko interesujaca, ale przede wszystkim ksztalcaca. Zalezy to w duzej mierze
od kreatywnosci nauczyciela. Planujac prace z tego typu zadaniami, nalezy po-
czyni¢ odpowiednie przygotowania techniczne. Polegaja one np. na wydrukowa-
niu przez nauczyciela dla kazdego ucznia tresci zadania odpowiednia wielko$cia
czcionki i z zachowaniem odpowiedniej interlinii. Uczniowie beda bowiem doko-
nywac¢ korekty tresci zadania poprzez przekreslanie czy wycinanie nozyczkami
zbednych informacji, nieprawidlowego pytania, czy poprzez dopisywanie braku-
jacych danych itp.. Zanim jednak to zrobia, powinni odkry¢ btad w konstrukeji
zadania. Kolejnym krokiem bedzie korekta zadania i jego rozwigzanie.

W zadaniach z nadmiarem danych dzieciom moze nie przeszkadza¢, ze pew-
ne liczby nie beda potrzebne podczas rozwigzywania zadania. Aby zwrdci¢ uwage
uczniéw na zbedne dane w tresci zadania, dobrze jest rozpocza¢ jego omawianie
od pytania zawartego w zadaniu. W tym celu wykorzystamy zadanie przytoczo-
ne wczesniej: Wujek kupit 2 pudetka kredek po 24 zt oraz 4 zeszyty po 5 zt. W kaz-
dym pudetku bylo 6 kredek. Ile wujek zaptacit? Po zapoznaniu si¢ uczniow z trescig
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zadania nauczyciel kieruje ich uwage na pytanie i prosi o jego odciecie. Uczniowie
kladg pytanie przed sobg i wyszukuja w zadaniu informacje, ktére maja zwigzek
z pytaniem, czyli co kupil wujek i jaka byla cena poszczegdlnych artykulow. Na-
stepnie informacje te réwniez wycinaja z tekstu zadania i ktadg na stolikach nad
pytaniem. W ten sposob otrzymuja poprawng tre$¢ zadania standardowego, kto-
ra brzmi: Wujek kupit 2 pudetka kredek po 24 zt oraz 4 zeszyty po 5 zt. Ile wujek
zaptacit? Nauczyciel moze zapytac, czy to juz wszystkie niezbedne informacje do
rozwigzania zadania. Uczniowie uzasadniaja swoja odpowiedz, zauwazaja bowiem,
ze zdanie, ktdre pozostalo: W kazdym pudetku byto 6 kredek, nie jest potrzebne
do rozwigzania zadania. Uczniowie wklejaja poprawna tres¢ zadania do zeszytu
i rozwiazuja je. Nastepnie nauczyciel moze zaproponowa¢ uczniom wykorzysta-
nie usunietej z poprzedniej wersji zadania informacji o liczbie kredek w pudetku.
W ten sposob pokazuje im, ze to, co zostalo wczesniej odrzucone, moze by¢ elemen-
tem struktury nowego zadania. Uczniowie kiadg teraz przed soba zdanie: W kaz-
dym pudetku bylo 6 kredek i ukladajg tre$¢ zadania z jego wykorzystaniem. Kaz-
dy uczen moze utozy¢ swoja dowolng tre$¢ (niekoniecznie o wujku) pod warun-
kiem, ze bedzie ona zawiera¢ powyzsze zdanie. Wtedy uczen ulozona tre$¢ zapi-
suje w zeszycie, wkleja w odpowiednim miejscu zdanie o liczbie kredek w pudet-
ku i dopisuje pytanie, a nastepnie rozwigzuje zadanie. Oczywiscie uczniowie, roz-
wigzujac tego rodzaju zadania, za kazdym razem nie beda wycinac potrzebnych
i zbednych informacji z tresci zadania i wkleja¢ je do zeszytu. Moga dokonywac¢
korekty tresci na otrzymanej od nauczyciela kartce z zadaniem. Moga podkresli¢
pytanie kolorowa kredka, a nastepnie innym kolorem - informacje niezbedne do
rozwigzania zadania. Zauwazaja wtedy, ze jedno zdanie (W pudetku byto 6 kre-
dek) nie jest podkreslone, uzasadniaja, dlaczego tak sie stalo, i je wykreslaja. Jezeli
tego typu zadanie znajduje si¢ w zeszycie ¢wiczen/podreczniku, uczniowie moga
powyzsze czynnosci wykona¢ oléwkiem. Nie powinni natomiast pisa¢ poprawne-
go rozwiazania pod trescig zadania, ktore nie zostalo przeksztalcone do postaci
zadania standardowego. Zadania zawierajace za malo danych przedstawiajg zu-
pelnie inng sytuacje. Brak tu danych, dzieki ktérym problem zawarty w zadaniu
mozna rozwigzac¢. Uczniowie bez wiekszego wysitku zauwazaja, ze takiego zada-
nia nie da si¢ rozwigza¢. Przeksztalcanie tego rodzaju zadan stwarza wiele dysku-
sji wérdd ucznidw, poniewaz zadania te mozna przeksztalca¢ na kilka sposobdw.
Zilustrowac to mozna na przykladzie przytoczonego wczesniej zadania: Filip ku-
pit 2 kilogramy jablek i 1 kilogram gruszek. Ile zaptacit? Jezeli uczniowie chcg od-
powiedzie¢ na pytanie postawione w zadaniu, powinni uzupelnic jego tres¢ bra-
kujacymi danymi. Czesto wsroéd uczniéw w takich sytuacjach dochodzi do sporu,
maja bowiem problem, czyja propozycje danych liczbowych wpisa¢. Wielu z nich
uwaza, ze kazde wstawione liczby sa dobre. Otz wcale tak nie jest. Wpisanie zbyt
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duzych liczb w tresci zadania moze spowodowac, ze otrzymamy kolejny rodzaj za-
dania niestandardowego, a mianowicie zadanie o zlej tresci, dokladnie - zadanie
bezsensowne zyciowo. Dlatego przed wpisaniem danych w powyzszym zadaniu na-
lezy porozmawia¢ z uczniami na temat aktualnych cen owocdéw, zapytaé, kto z nich
chodzi z rodzicami na targ czy do sklepu warzywniczego po owoce, czy wiedza, ile
kosztuje kilogram jabtek, ile kosztuje kilogram gruszek. Wprawdzie ceny owocow
moga si¢ rézni¢ w zaleznosci od tego, gdzie je kupujemy (na targu, w sklepie, bez-
posrednio u sadownika), i uczniowie moga podawac rézne ceny, ale nie sg to roz-
nice zbyt duze. Jesli chcemy, aby wszyscy uzyskali identyczne rozwigzanie, w wy-
niku dyskusji ustalamy, jakie wielkosci danych wpisujemy. Wtedy dopiero mozna
wstawic brakujace dane, np.: Filip kupit 2 kilogramy jabtek po 2 zt i 1 kg gruszek za
3 zt. Ile zaptacit? Uczniowie moga je dopisac na kartce z trescig zadania (stad wy-
magana odpowiednia interlinia, aby bylo wystarczajaco duzo miejsca) lub przepi-
sa¢ poprawng tres¢ do zeszytu. Kazdy uczen moze tez wstawic swoje dane w gra-
nicach omawianych cen owocéw. Wtedy w klasie otrzymujemy kilka rozwigzan,
ale uczniowie zauwazajg, Ze s3 one poprawne, poniewaz w zadaniach kolegdéw byty
inne dane liczbowe. W trakcie pracy z tego typu zadaniami uczniowie odkrywaja,
ze mozna je przeksztalci¢ jeszcze w inny sposob, a mianowicie zamiast wprowa-
dza¢ brakujace dane, mozna zmieni¢ pytanie. W przypadku powyzszego zadania
mozna zapytac: Ile kilogramow owocéw kupit Filip? Wtedy uczniowie wykresla-
ja (lub odcinaja) pierwotne pytanie, a w jego miejsce wpisuja nowe. Zadania nie-
standardowe sprzeczne z pozoru wydaja si¢ zadaniami poprawnie skonstruowa-
nymi, dajacymi si¢ rozwiazac. Dopiero wnikliwa ich analiza przekonuje uczniéw,
ze tak nie jest. W cytowanym wczesniej zadaniu: Na jabloni rosto 50 jabtek. Do-
rotka zerwata 28 jablek, a ja zerwalem o 2 jabtka wiecej od niej. Ile jablek zostato
jeszcze na jabloni? jest wystarczajaca liczba danych, sg warunki wigzace i pytanie
majace zwigzek z danymi. Pomimo tego nie mozemy zadania rozwigza¢. Przyste-
pujac do rozwiazania tego zadania uczniowie moga zapisac skrocong tre$¢ zada-
nia w formie nastepujacej:

Liczba jablek na jabtoni - 50

Dorotka zerwata - 28

Ja (Kajtek) zerwatem - o 2 jabtka wiecej od Dorotki

Na jabtoni zostato jablek - ?

Aby obliczy¢ liczbe jablek, ktore zostaly na jabtonce, nalezy obliczy¢ najpierw,
ile juz jablek zerwano, czyli: 28 + (28 + 2) = 58. Po obliczeniu ilosci zerwanych ja-
blek uczniowie zauwazg, ze nie mogg obliczy¢ pozostalych na drzewie jabtek. Na
tym etapie ksztalcenia nie potrafig wykona¢ odejmowania: 50-58 = ? (Wynik byltby
liczbg ujemna). W takiej sytuacji mozliwe sa dwa rozwigzania. Po pierwsze, moz-
na zwiekszy¢ liczbe jablek rosngcych na jabtonce, tak aby ich bylo wiecej niz 58. Po
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drugie, mozna zmniejszy¢ liczbe jabtek zerwanych przez Dorotke, wtedy zmniej-
szy sie liczba jablek zerwanych przez dzieci. Suma jablek zerwanych przez Dorot-
ke i Kajtka musi by¢ jednak mniejsza od 50. Ten typ zadan niestandardowych po-
zwala uczniom zauwazy¢, jak wazne jest przy uktadaniu tresci zadan odpowiednie
dobranie danych, ktére powigzane okreslonymi warunkami powinny da¢ pozada-
ny wynik. Zadania o zlej tresci bardzo czesto sg dla uczniéw $mieszne, zwlaszcza
zadania, w ktérych nie ma zwigzku mi¢dzy danymi a pytaniem, jak w przedsta-
wionym wcze$niej zadaniu: Stawka zaprosita na urodziny 5 dziewczynek i 3 chtop-
cow. Ile Stawka ma lat? W trakcie analizy tego zadania uczniowie odkryja, ze py-
tanie nie ma zwigzku z danymi. Dlatego nalezy je skresli¢ (Iub odcia¢ nozyczka-
mi) i utozy¢ pytanie wykazujace zwiagzek z danymi. Nalezy zach¢ca¢ uczniéw do
uktfadania kilku pytan, jezeli tres¢ zadania na to pozwala, np.:
— Ilu gosci Stawka zaprosita na urodziny?
- O ile wigcej dziewczynek niz chtopcéw zaprosita Stawka?
- O ile mniej dziewczynek niz chtopcow zaprosita Stawka?
Odrzucone wczesniej pytanie moze stanowi¢ punkt wyjscia do ulozenia przez
uczniéw nowych zadan tekstowych, np.:
1. Karol ma 10 lat, a jego siostra Stawka jest o 4 lata od niego miodsza. Ile
lat ma Stawka?
2. Ile lat ma Stawka, jezeli jest szes¢ razy mlodsza od mamy, a mama ma
36 lat?
3. Tosia ma 2 lata, a Stawka jest od niej starsza 3 razy. Ile lat ma Stawka?
W omawianej grupie zadan znajduja si¢ tez takie, w ktérych warunki nie sa
dos¢ precyzyjne. Podobnie jak zadania sprzeczne, sprawiaja one ztudne wrazenie,
ze s3 poprawnie skonstruowane. Dlatego wymagaja szczegolnej uwagi ze strony
nauczyciela w procesie pracy z zadaniami tekstowymi. Wielu uczniom trudno jest
zrozumie¢, ze maja do czynienia z zadaniem blednie skonstruowanym, np. zada-
nie: Na drzewie siedzialy wroble. Karol widziat tam 5 wrobli, a Marzena widziata
6 wrobli. Ile wrébli siedziato na drzewie? nie tylko uczniowie, ale i osoby doroste
(w tym studenci), jezeli nie zetknely si¢ wczesniej z zadaniami niestandardowy-
mi, rozwiagzujg poprzez dzialanie 5 + 6 = 11. Tymczasem Karol 5 wrébli mogt wi-
dzie¢ wsrdd 6 wrobli, ktére zauwazyla Marzena. Tego problemu nie bedzie, jezeli
uczniowie pracujac z powyzszym zadaniem zrdznicujg gatunki ptakow, ktore sie-
dzialy na drzewie. Zadanie przeksztalcone moze brzmie¢: Na drzewie siedzialy pta-
ki. Karol widziat tam 5 wrobli, a Marzena 6 sikorek. Ile ptakéw siedziato na drze-
wie? Uczniowie mogg tez zaproponowac inny sposob zmiany tresci zadania: Na
drzewie siedziaty wréble. Najpierw przyleciato 5 wrobli, ktére widziat Karol, a po-
tem przyleciato 6 wrobli, ktore widziata Marzena. Ile wrobli siedziato na drzewie?
Zadania niepoddajace si¢ matematyzacji arytmetycznej rowniez nalezg do grupy
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zadan o zlej tresci. W cytowanym juz zadaniu: Wczoraj rano termometr szkolny
pokazywat temperature 12 stopni Celsjusza. Dzisiaj rano byto 13 stopni Celsjusza.
Jaka temperatura bedzie jutro rano? opisywanego zjawiska nie mozna zmatematy-
zowag, trudno bowiem doktadnie przewidzie¢, jaka temperatura bedzie nastep-
nego dnia. Dlatego uczniowie musza dokladniej sprecyzowa¢ warunki lub zmie-
ni¢ pytanie w danym zadaniu, np.:

1. Wezoraj rano termometr szkolny pokazywat temperature 12 stopni Celsju-
sza. Dzisiaj rano byto 13 stopni Celsjusza. O ile stopni nizsza byta tempe-
ratura wczoraj rano niz dzisiaj?

2. Weczoraj rano termometr szkolny pokazywat temperature 12 stopni Celsju-
sza. Synoptycy twierdzg, Ze temperatura bedzie rosta codziennie o 1 sto-
pien. Jaka bedzie temperatura dzis, jutro, pojutrze?

Praca z zadaniami niestandardowymi, oprocz waloréw ksztalcacych, stanowi
takze ciekawg odmiane w codziennych zajeciach matematyki, na ktorych uczniowie
najczesciej rozwigzujg zadania w kartach pracy. Uczniowie nad zadaniami niestan-
dardowymi moga pracowa¢ w grupach. Kazda grupa moze otrzymac inny zestaw
zadan. W zestawie moga by¢ nie tylko zadania niestandardowe, ale takze zadania
standardowe. To wymaga od uczniéw bardzo wnikliwego analizowania tresci za-
dan, dyskusji i wymiany pogladéw. Praca w grupach daje mozliwos¢ dzielenia si¢
watpliwo$ciami, przyzwala tez na pomylki, ktore sa korygowane przez réwiesni-
kéw, a nie przez nauczyciela na forum klasy. Mozna tez wprowadzi¢ element zaba-
wy, zapoznac dzieci z kukietka — lalka, ktérej mozna nada¢ imie zaproponowane
przez uczniéw i ktdra bedzie uczestniczy¢ w takich zajeciach. Lalka moze utozy¢
zadanie (niestandardowe) i prosi dzieci o pomoc w jego rozwigzaniu. W ten spo-
s6b mozemy motywowaé mlodsze dzieci do pracy nad tego typu zadaniami. Za-
dania niestandardowe powinny by¢ czesciej rozwigzywane na zajeciach matema-
tyki. Praca w przeksztalcaniu zadan niestandardowych stanowi nie tylko okazje
do rozwijania my$lenia matematycznego dzieci, ale takze okazj¢ do ¢wiczen je-
zykowych. W ten sposdb matematyka przyczynia si¢ do rozwijania poprawnosci
w formulowaniu i wyrazaniu swoich mysli.

ZAKONCZENIE

Analiza zadann matematycznych zawartych we wspdlczesnych podrecznikach do
nauczania matematyki w klasach I-III wykazuje, iz w wiekszosci z nich pojawia-
ja si¢ ¢wiczenia ksztalcace przede wszystkim technike rachunkowsa. Proponowa-
ne uczniom ¢wiczenia oparte sa zazwyczaj na tej samej zasadzie: ,,Oblicz dziala-
nia...”, ,Wstaw odpowiednig liczbe...”. Cwiczenia te przyjmuja réznorodne formy,
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odbiegajac od tradycyjnych stupkéw (np. dziatania arytmetyczne umieszczone sa
na rysunkach platkow kwiatéw), czesto wymagaja od uczniow kolorowania okre-
slonych wynikéw dziatan (np. liczb parzystych). Nikt nie ma watpliwosci, ze umie-
jetno$ci rachunkowe s3 uczniom niezbedne w realizacji tresci matematycznych.
Jednak cdz z tego, jezeli uczniowie beda mieli ,kalkulator” w gltowie, a nie pora-
dza sobie w nietypowej sytuacji, gdy nalezy ztamac sztywne stereotypowe zasa-
dy, postugujac sie logicznym mysleniem i aktywnoscig tworcza. Nie pomogg im
w tym zadania tekstowe zawarte w tychze podrecznikach. Przyjmuja one bowiem
posta¢ zadan standardowych, wymagajacych zastosowania zapamigtanych i wy-
¢wiczonych schematéw postepowania w toku pracy nad zadaniem tekstowym. Pra-
ca z zadaniami standardowymi jest niezwykle istotna i powinna stanowi¢ pierw-
szy krok do poznania zadan niestandardowych. Uczen, ktéry rozumie strukture
zadania standardowego, potrafi nie tylko samodzielnie utozy¢ swoje zadanie tek-
stowe, ale takze dostrzec usterki w konstrukcji zadan niestandardowych, zawar-
tych w podreczniku lub podanych przez nauczyciela, i uzasadni¢, dlaczego takie-
go zadania nie da si¢ rozwigza¢. Kolejnym wiec krokiem powinno by¢ poprawia-
nie tresci zadania, czyli przeksztalcenie zadania niestandardowego w postac za-
dania standardowego, ktére mozna rozwigzac. Ten etap pracy nad zadaniem nie-
standardowym jest niezmiernie wazny, poniewaz kazdy rodzaj zadania niestan-
dardowego wymaga od uczniéw wykonania innych czynnosci. Nie ma tu miejsca
na nudg i popadanie w schematyzm. Jest natomiast miejsce na logiczne mysélenie,
kreatywno$¢ i wykrywanie zaleznoéci migdzy poszczegolnymi elementami zada-
nia. Tymczasem zadania tekstowe niestandardowe pojawiaja si¢ na zajeciach ma-
tematyki sporadycznie lub nie pojawiaja si¢ wcale. Wynika to by¢ moze z faktu,
ze takich zadan niewiele jest w podrecznikach. Nalezy wigc apelowaé do nauczy-
cieli o to, by tego typu zadania ukladali sami lub korzystali z dodatkowej litera-
tury. Nie mozna bowiem dopusci¢ do sytuacji, ze uczniowie nie beda mieli oka-
zji pracowac z tego typu zadaniami tylko ze wzgledu na fakt, Ze autor nie zamie-
$cil ich w podreczniku.

Nauczyciele powinni pamigta¢, ze matematyka na etapie klas I-III to nie tyl-
ko obliczanie wynikéw dzialan arytmetycznych i rozwiazywanie standardowych
zadan tekstowych, ale takze pokonywanie sytuacji nietypowych, ktére pomoga
dziecku odkrywa¢ nowe drogi rozwiazania, radzi¢ sobie w nowych, nie tylko ma-
tematycznych sytuacjach i beda zacheta do aktywnego uczestnictwa w zajeciach
matematyki. Tak wigc zadaniem nauczycieli jest aktywizowanie ucznidéw i stwa-
rzanie odpowiednich warunkéw do podejmowania przez nich réznorodnych dzia-
tan. Rozwigzywanie trafnie dobranych problemoéw, zwlaszcza tych nietypowych,
wzbudza w uczniach ciekawo$¢ i stymuluje ich myslenie. Dlatego warto jest orga-
nizowa¢ prace z zadaniami niestandardowymi, ktdre swoja strukturg i tematyka
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zaskakujg uczniéw, a jednoczesnie zachecajg do ich przekonstruowania, a nastep-
nie do rozwigzania. Praktyka szkolna dowodzi, ze uczniowie, ktorzy pracuja z za-
daniami niestandardowymi, wnikliwiej analizuja tresci zadan, ktére — zdaniem
ich autoréw - s3 zadaniami poprawnie sformutowanymi. Potrafig znalez¢ w nich
niejasnosci i niedopowiedzenia, a takich zadan tekstowych w obecnych podrecz-
nikach nie brakuje.
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NON-ROUTINE TEXT EXERCISES IN EARLY-SCHOOL MATHEMATICS EDUCATION

Abstract: The aim of this article is to draw the teacher’s attention to the importance of the
text-based, non-routine problem-solving tasks presented in some early-school mathematics
textbooks. Non-routine math text exercises are deliberately of the wrong-wording and mis-
leading-task type. The purpose of this is to engage and develop the student’s logical thinking
and also problem solving skills, as they will have to analyze every aspect of its structure and
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apply the right correction in order to solve it. Unfortunately, today not every textbook offers an
insight into or examples of non-routine tasks. Sadly, in some textbooks series these non-routine
math text exercises are completely absent, meaning that very often only a limited number of
students will ever come across them during their education years.

Key words: routine text exercises, non-routine math text exercises.





